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11. Ubung zur Einfiihrung in die Funktionentheorie

Abgabe: bis Montag, 9.7.18, 12 Uhr in Kasten E 11.
Versehen Sie bitte Thre Losungen mit Threm Namen und Threr Matrikelnummer!

Aufgabe 32. (24+2+3+3 Punkte)
Bestimmen und klassifizieren Sie die isolierten Singularititen der folgenden Funktionen:

1. f:C\{0} > C,z— T2,

2. f:C\{0} - C, 2 — sin (1/x).

3. f:C\({0}u{L: ke Z\{0}}) > C, 2 Vsin(i/o).
4. f:C\{2km: k€ Z} > C, 2~ =o;.

Aufgabe 33. (4 Punkte)
Es seien G C C ein Gebiet, z; € G und f : G\ {29} — C eine holomorphe Funktion. Zeigen Sie, dass
2o genau dann ein Pol der Ordnung p € N ist, wenn r > 0, C; > 0 und C, > 0 existieren mit

Cylz—2o| P <If @ < Cylz—20 P (z €U, (20) \ {z0}).

Aufgabe 34. (3 Punkte)
Es seien (X,dy) und (Y,dy) metrische Rdume, X zusammenhéingend und f: X — Y stetig und
so, dass f (X) eine diskrete Teilmenge von Y ist (d.h. fiir jedes x € X existiert ein € > 0 so, dass
U, (f )N f(X)={f (x)}). Zeigen Sie, dass f konstant auf X ist

Aufgabe 35. (243 Punkte)
Es seien (X, dy) ein metrischer Raum und M C X. Fiir x € M sei

Zy (x) = U {AC M: Aist zusammenhédngend und x € A}.
Beweisen Sie:
1. Zy (x) ist die groRte zusammenhangende Teilmenge von M, die x enthalt.

2. Fiir x, y € M ist entweder Zy; (x) = Zy; (y) oder Z,; (x) N Zy, (y) = 0.



