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Aufgabe 53 (noch ein Operator) (6 Punkte)
Die Operation® auf der Booleschen Algeb(@, ¢, ®, 0, 1, k) ist wie folgt definiert:

a®b=(a®r(D)® (kla)Rb)

Zeigen Sie, dass fur € B gilt:

e z®x =0
e 0®xr =1
o 1®x=k(x)
Aufgabe 54 (Teileralgebra) (3+2+3+3 Punkte)

Betrachten Sie im folgenden die TeileralgeBigs
1. Geben Sie das Hasse-Diagramm der Teilbarkeitsrelatibhi@05) an.
2. Welches sind die Atome der Algebra, welches die Hyperafom
3. Stellen Sie jedes Element der Algebra als ,Summe* von Atoatar.

4. Stellen Sie jedes Element der Algebra als ,,Produkt* vopétatomen dar.



Aufgabe 55 (Verbande) (2+4+2 Punkte)

SeiN; = {0,1,2,...,t — 1}. Betrachten Sie die Menge der FunktioneMin C; =
Nlt\‘f. Fir zwei Funktionerf, g € C; seien die Relationer, - wie folgt definiert.

o fgeVreN:: f(z) <g(x)
o frgeVreN: f(z)>g(x)

1. Zeigen Sie fur eine der beiden Relationen, dass sie mehatle Halbordnung auf
Ct ist.

2. Geben Sie zwei Funktionemund U an, so das® = (Cy,,L) distributiver
Verband ist und je eine der Operationen | eine der Relationer, > induziert.

3. Geben Sie das kleinste und das grésste Element urited’ an.

Aufgabe 56 (Distributivitat) (3+3 Punkte)
SeiV = (V, U, N) ein distributiver Verbandy, b, ¢ € V. Zeigen Sie, dass gilt:
Lald®ne)=(aUb)M(alec) & af(bUc)=(alb)U(alMc)

2. (aub)N(dUc)N(cUa)=(aMnd)U(dMNec)U(cMa)



